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1er BAC Sciences Expérimentales BIOF

Seérie N°13 : Généralités sur les fonctions
(La correction voir@ http://www.xriadiat.com )

Exercice 1 : Déterminer I'ensemble de définition de la fonction f dans les cas suivants :

23-4x+6 4x’ —8x+3 -8
1) f(«"}=rj;ﬂ 2) .f(x}=J = _;Jr 3) f{x}:ﬂﬂ

4) f(x)=+l6x"+25x* +21x—-10 5) f(x)=2026x — Stan x
Exercice2 : Déterminer I'ensemble de définition de la fonction f dans les cas suivants :

_2fx—1-1

ax—35 el =
RELY ey DI =g en VRN
’2:;+E X 25—1
4) f(x)= 2l 5) ,ﬂﬁ—m 6) f{I\J—FI;—;
2sinx

7) f(x)=2sinx —3cosx—1 8) fix)=

2eosx—1

Exercice3: Soit f une fonction numérique tel que : f (x] =x +3x+1
1) Préciser le domaine de définition de f

-3
2) Montrer que f est strictement croissante sur [Eﬁd{ et strictement décroissante sur :l—ﬁﬂ; T]

3) Dresser le tableau de variation de f
4) a) En déduire que : pour tout xe[-1:3] ona: -1< f(x)<19

b) En déduire que : pour tout x€[-5,-2] ona: -1< f(x) <11
Exerciced : Etudier les variations de la fonction définie par: g(x)= Ll et dresser son tableau de
X+

variations

Exercice5 : 1) Pour chague question, répondre avec une phrase en précisant les intervalles.
a) Quel est le signe de la fonction f ? b) Quels sont les extremums de la fonction g ?

2) Tracer une représentation graphique de f et g sur leurs ensembles de définition.

T =f =l =3 =1 () 1 2 3 & T =5 -3 -1 0 1 2 8 4 5

2

fx) \u u/l\ /.\u g(x) /”\ u/ \u u/
\ / NN VARYARY

Exercice6 : 1) A partir du tableau de variation de la fonction f, compléter les égalités ou inégalités
suivantes

a) Pour x € [-8 ; 4], f(x)>.....
b) Pour x € [-8 ; 4], f(x)<.....
c) Pourx € [2,8 ; 3,3], j'[x)i ______
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2) a) Donner un encadrement de la fonction f sur l'intervalle [-8 ; 4].
b} Donner un encadrement de la fonction f sur l'intervalle [-7.4 ; -6,3].

T == =7 - =5 =31 =2 i 3 |

y S|

fir) \ll u/ \u /”
NN

Exercice? : Soit f une fonction numérique tel que : f(x) = —F—
1++/x" +1

1) Déterminer D, 2) Démontrer que f est minorée par —% et majorée par IE

Exercice8 : Montrer que la fonction f définie sur & par: f(x)= —2sinx+3cosx est

x24+3

Jx=5
-J'J_c+5

Bornée.

Exercice9 : Soit f une fonction numérique définie par : f(x)=
1) Déterminer D,

2) Démontrer que —| est la valeur minimale de f
3) Démontrer que f est majorée par 1 et est-ce que 1 est une valeur maximale de f ?

. . ) 2 dx+1
Exercice10 : Soit f une fonction numérique tel que : f (I} = T
X
1) Déterminer Df
2) Montrer que -1 est le minimum absolu de f sur Df.
. 1=2
Exercice11 : Soit f une fonction définie sur " par: f(x)=— 2
X

1) Montrer que : f est minorée par -1
2) Soient: x, eR” et x, eR" telque: X, #x,

I!(Iz —1)+x,(x, —1)
XX X5

Monter que : 7(x,:x,) =

3} En déduire les variations de f sur les intervalles : [ = ]ﬂ,l] etJ =[l;+-=o[ puis dresser son tableau

de variation sur [’

Exercice12 : Soit f une fonction numérique définie sur :]—m;—ﬁ]u]—l; l[u[ﬁ; +oc[ par :
F(x)=x*+1 s |x|<1

{f{x}:f—l si ¥z

1) Tracer la représentation graphique de la fonction dans un repére (n; i j}

2) Discuter graphiquement selon les valeurs de M le nombre de racines de I'équation : f[x) =m

Exercice13 : Soit f une fonction numérique tel que :f(x] = x|x[—4x+3
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1) Tracer la courbe représentative (C, ) de f dans un repére [:f};f; i)

3) Déterminer graphiquement le nombre de solutions de I'équation :

—x|x|+ 4x—3+m=0 avec: mek

Exercice14 : On considére 'application g définie de R vers R par: g(x)=+x"+2x+2-x
1) Montrer que : Vxe R g(x)>1; g est-elle surjective ?

(x-»)(2-g(x)-g(»))
sz+2x+2+\fy2 +2y+2

2) a) Montrer que : V(x,y)e R’ g(x)—g(¥)=

b) Montrer que : ¥(x:¥)eR’ g(x)=g(y)=>x=y

(m —I)x+1
Exercice 15 : Soit 7,_la fonction tel que : i 1 (x) = " avec : me R (parametre)
X —

El [{j,_ ] sa courbe représentative.

1) Determiner D,

g
>

2) Montrer que : tous les courbes représentatives (L’ jm)passent par le point : A{{};—l]

3) Donner le tableau de variation de f, en discutant les cas suivant le parametre meR’

4) Tracer les courbes (Cﬁ ) et (Cf_u ) dans un méme repére (0. ;)

5) Soit g une fonction tel que : g[x}=$
a) Déterminer 2,  b) Montrer que : g est paire

b) Vérifier que : g(x)=f,(x) Pourtout x e [D;m[—{%}
c) Tracer la courbe (u:i‘ar ) dans un repére (91;; J‘,-')

x—2

x—1

Exercice16 : Soit f une fonction tel que : /' (I) =

Et s-::-it[f? f} sa courbe représentative dans un repére (r}; i ;,-'}

1)a) Montrer que ((.“ J,) est une hyperbole et déterminer ces eléments caractéristiques et le tableau

de variations de f
b) Tracer la courbe (C,)

2) Résoudre graphiquement l'inéquation : f(x)>0
3) Soit g une fonction tel que : g(x)=x"-2x+3
a) Montrer que la -::nurbe(f?;t) c'est une parabole et déterminer ces éléments caractéristiques et le

tableau de variations de g
b) Tracer la courbe ((f‘g) dans le méme repére {f};}';}}
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c) Résoudre graphiqguement l'inéquation : j‘:?% =0
X

(4 La solution de I'équation : g(x)=f(x) n’est pas demandé de la déterminer)

Exercice17 : Soient f et g les deux fonctions définies par :

-1
f(x)=-x"-2x+3 et g(x)= ;r+2

et (C;) et (C,) Les courbes représentatives de fetg

1) Dresser le Tableau de variations def etde g
2) a) Trouver les points d'intersection de la courbe {C # }ave-:: I'axe des abscisses
b) Trouver le point d'intersection de la courbe ({‘_“3) avec I'axe des abscisses

3) Tracer Les courbes représentatives (C,) et (€, )dans le méme repére

4) a) Résoudre graphiquement I'équation f (x)=g (x)

b) Résoudre graphiquement l'inéquation f (x )2 g (x)

Exercice18 : Soient f et g deux fonctions définies par : g(x)= xfx et f( x)=x*-2x+2
1) Déterminer D, et D,

2) Montrer que : ¢ est croissante sur Dr

3) En déduire que : g(x)e[0;1] Vxe[0;1]

4) Donner le tableau de variation de f

5) On consideére la fonction h tel que : h{x}:r‘-hﬁﬂ

a) Veérifier que : h(x)=(f+g)(x) ¥x>0 b) Etudier la monotonie de h dans: [0:1]et [1:+e]

| X
Exercice19 : Soit f une fonction numérique définie par : f{I) = ,,‘1—4-‘5 (1)

1) Caleuler: f(1) : £(4) : £(-5)
2) Déterminer D,

3) Montrer que : 4 est une période pour la fonction f
4) Montrer que f est bornée

5) Donner une expression simple de : f(x) sur l'intervalle : J’=[U:4[

6) Tracer la représentation graphique de la fonction sur [-4.8]n D, =[4:8] dans un repére (0:7:7)
Exercice20 : Soit la fonction F définie par :

VxeR :F(x)=x-E(x) (partie fractionnaire d'un nombre)

1)Montrer que : Vxe® ; 0<F(x)<1 c'est-a-dire montrer que F est bornée

2) Montrer que la fonction F est périodique de période 1.
3) Montrer que : Yxe[0,]] ; F(x)=x
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4) Résoudre dans R I'équation suivante : F(x)=0

5)Tracer (C, ) la représentation graphique de la fonction F sur: 1=[-53]
6)Montrer que : Vxel ; Wxelk ; E(x)+E(y)<E(x+y)
7)Montrer que : Vxe ; Vxek ; E(x)+E(y)+E(x+y)<E(2x)+E(2y)

2

Exercice21 : Soit f une fonction numérique définie par : f (I] = (I -E (:-.‘)]

1) Montrer que f est bornée
2) a) Vérifier que 1 est une période pour la fonction f
b) En déduire le domaine d'étude de f

3) a) Donner une expression simple de : f(x] sur lintervalle : /, =[{’J;l[
b) Tracer la représentation graphique de la fonction sur [—3;3] dans un repére ([:; i j)

1

4)Soit g la fonction numérique définie par : g{:r] e
(x=£(x))

a) Montrer que : ¥xeR : E(x)=xo xeZ

b) En déduire le domaine d'étude de g

c) Donner le Tableau de variation de g sur : ]—I;l[

d)Tracer la représentation graphigue de la fonction g sur : [—3;3[
Exercice22 : Determiner le domaine de définition des fonctions suivantes :

1) /f(x)=

x+4

I s b - gy AE—D
5 T EEARONTY VY5

C'est en forgeant que l'on devient forgeron : Dit un proverbe.
C'est en s'entrainant régulierement aux calculs et exercices gue I'on devient un mathématicien

k.
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